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посвящается

Утверждение

Уравнение xn + yn = zn, где n > 1 и 0 < x < y < z – все натуральные, если имеет решение, то при n = 2.
Доказательство

Пусть 

xn + yn = zn.

Тогда, приводя x совокупностей по xn-1 и y совокупностей по yn-1 к виду z совокупностей по zn-1, получаем
(x + y – z)(xn-1 + yn-1 – zn-1)  = (z – y)xn-2(z – x) + (z – x)yn-2(z – y),
и, аналогично, приводя xn-1 совокупностей по x и yn-1совокупностей по y к виду zn-1 совокупностей по z, получаем

(xn-1 + yn-1 – zn-1)(x + y – z)  = (zn-1 – yn-1)(z – x) + (zn-1 – xn-1)(z – y).

Поскольку в полученных соотношениях соответствующие слагаемые правых частей определяют одни и те же совокупности (числа), имеем систему двух равенств
(z – y)xn-2(z – x) = (zn-1 – yn-1)(z – x)
(z – x)yn-2(z – y)  = (zn-1 – xn-1)(z – y),

которая приводится к виду

xn-1 + yn-1 – zn-1 = xn-2(x + y – z)
xn-1 + yn-1 – zn-1  = yn-2(x + y – z),

откуда следует существование решения при n = 2.
В силу известного утверждения о единственности решения xn + yn = zn все решения установлены.

Таким образом, сделанное допущение влечёт единственное решение при n = 2.

Что и требовалось.


Следствие

Утверждение ВТФ справедливо







